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内積の性質をみてみよう。

内積の性質� �
a⃗ · b⃗ = b⃗ · a⃗
(ka⃗) · b⃗ = a⃗ · (k⃗b) = k(⃗a · b⃗)
a⃗ · a⃗ = |⃗a|2

a⃗ · (⃗b+ c⃗) = a⃗ · b⃗+ a⃗ · c⃗� �
例 (内容を理解するために，必ず確かめるべきである。)

|⃗a+ b⃗|2 = (⃗a+ b⃗) · (⃗a+ b⃗)

= a⃗ · a⃗+ a⃗ · b⃗+ b⃗ · a⃗+ b⃗ · b⃗
= |⃗a|2 + 2a⃗ · b⃗+ |⃗b|2

注意
計算はだれでもできるよさがあるが，余りに形式的にやりすぎて，でたらめをやることが

あるので注意しよう。

例 (内容を理解するために，必ず確かめるべきである。)

|⃗a| = 3, |⃗b| = 2, |3a⃗+ 2⃗b| = 10とすると，
9|⃗a|2 + 12a⃗ · b⃗+ 4|⃗b|2 = 100

よって，a⃗ · b⃗ = 1

4
a⃗と b⃗のなす角を θとすると，

cos θ =
a⃗ · b⃗
|⃗a||⃗b|

=
1
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